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Clasa a VII-a

SUBIECTUL 1 (21 PUNCTE):
: S 25 V24 1
a) Efectuati: (/0, (5) +\7§+T) A5 3 /0,(6)'4-3—) i

b)Se consideri numerele : a = ’(4 + 3v2)2 5i b= ’ (4 — 3v2)2 . Demonstrati ci media

aritmetica a numerelor a si b este mai micd decit media geometricd a numerelor 4 si5.

SUBIECTUL 2 (21 PUNCTE):

a) Numdrul abc are suma cifrelor 13 si [\/ ml =11. Aritati ci abc este numar prim.

b) Se considera numerele a =vV1+ 3+ 5+ 7 + -+ 2023 + 2025 si
b=V1-2-3-4-..- 2025 2026 + 2030 . Aritati cia € Q sib € R \ Q.

SUBIECTUL 3 (21 PUNCTE):

Fie ABCD un paralelogram , M mijlocul laturii AB si ACn BD = {0} .
a)Bisectoarele unghiurilor ABC si BAD se intersecteazi in punctul I . Aflai lungimea
segmentului IM stiind ca AB=10 cm.
b) Daci E este mijlocul lui [OD], F este mijlocul lui [OC] si AENBF = {P}, demonstrati ca
punctele P, O si M sunt coliniare.

SUBIECTUL 4 (21 PUNCTE):
Se considera dreptunghiul ABCD si un punct M pe diagonala [BD] . Notam cu E si F proiectiile
lui M pe laturile AB respectiv AD. Stiind ca ME + MF = AB , aritati ci:
a) ABCD este patrat.
b) Dreptele CM, DE si BF sunt concurente.
( Gazeta Matematica nr. 10/2025)

Noti:
Toate subiectele sunt obligatorii.
Se acordda 16 puncte din oficiu
Timp de lucru: 3 ore.
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Subiectul 1.
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b)a=|4+3vV2|=4+3V2 b=[4 - 3v2|=3vZ -4 3p
ma(ab)=3v2  my(4,5)=2v5 3p
V18 < /20, relatie adevarati 3p
TOTAL 2lp
Subiectul 2
a) 11 <+abc <12 = 121< abc < 144 3p
a=1si b€ {2,3,4}, b= 2 = ¢ = 10,nu convine, b= 4 = ¢ = 8,148 > 3p
144, nu convine
b=3=c¢=9,abc =139, deci,nr ciutat este 139 care este prim. 3p




4ECB + 4CEB =90° = AFBA + 4CEB =90° = 4EPB =90°
Deci FP este indltime in AFEC.

b) 1+3+5+4-++2023 42025 = (142 + 3+ +2025) — (2 + 4 + --- + 2024) 3p
SSEEE -2 (1+ 2+ +1012)
=2025- 1013 — 2 - 22222025 - 1013 — 1012 - 1013 = 10132 2R
a=1013 € @
1-2-3-...- 2025 - 2026 este M4 iar 2030 este Ma+2 deci numarul
3p
1:2-3-4-..-2025-2026 + 2030 este M«+2, deci nu e pitrat perfect 3p
beR\Q.
TOTAL 21p
Subiectul 3
a) AIAB+&IBA =224+ 50 =0 = 90° Tn AIAB : £AIB = 90° 3p
Folosind teorema medianei in triunghiul AIB dreptunghic obtinem 3p
iM=22 = 5.¢m.
2
b) E mijlocul lui [OD], F mijlocul lui [OC] = [EF] este linie mijlocie in ADOC 3p
EFIl CD 5i EF == = EF|!A35¢'EF=% 3p
Deci.[EF] este linie mijlocie in APAB 3p
In APAB : AF si BE devin mediane iar O este centrul de greutate al APAB 3p
[PM] mediani in APAB ,deci 06 PM =P,0,M coliniare. 3p
TOTAL Zlp
Subiectul 4
a) AFME dreptunghi deci FM=AE 3p
ME+MF=AB =ME+AE=AE+BE = BE = ME
Deci, ABME este dreptunghic isoscel = AMBE = 45° = 4£ABD = 45° 3p
AB=AD,ABCD dreptunghi=ABCD patrat.
b)  Notam CEN BF = {P}, ABEC = AAFB (C.C) = ZECB = 4FBA 3p




Notdam CFN DE = {R}, ADAE = ACDF (C.C) = 4DCF = AADE
4ADE + 4EDC =90° = 4EDC + 4DCF =90° = £DRC =90
Deci ER este indl{ime in AFEC.,

FMN BC = {Q} ,BEMQ este pitrat > AMEF = AQMC (C.C) = 4CMQ = AMEF
CMN FE = {N} = ANMC =180° = ANME+4EMQ + 4CMQ =180°

= ANME+90° + AMEF =180° = ANME+AMEN =90° = AMNE= 90°

Deci CN este inilltime in AFEC.

Dreptele CM,DE si BF se interecteazi in ortocentrul triunghiului FEC.
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